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Domaéca tloha ¢.10 - Funkciel

1.) Uréte defini¢ny obor funkcie f(z).23

x

f(a) = 37

2.) Uréte definiény obor funkcie f(z).4

f@) = /355

f(z) =3z — a2

fla) = /22
3.) Uréte definiény obor funkcie f(x).?

f(z)
(z)
f(z) =log ;555

4.) Uréte definiény obor funkcie f(x).6

= In (162 — 23)
=1

~

n(cosx)

f(x) = arcsin (222 + 1)
f(z) = arccos (12 — Tx)
3x

f(z) = arcsin ;2%

INech D a H st neprazdne mnoziny (nie nutne ¢iselné, ale v matematike to tak viacS8inou
byva). Ak kazdému prvku z € D priradime prave jeden prvok y € H, potom hovorime, Ze na
mnozine D je definovana funkcia f a piSeme y = f(z).

2 Definiény obor funkcie f(z) (ozn. D(f)) je mnozina vietkych &fsel, pre ktoré je dana
funkcia definovand a byva dobrym zvykom, Ze je uvedeny spolu s funkciou f(z). Ak tomu
tak nie je, potom sa pod touto mnozinou rozumie tzv. prirodzeny alebo mazimdlny definicny
obor, ¢o je mnozina v8etkych &isel, ktorym je dana funkcia f(z) schopna priradovat funkéné
hodnoty.

3Lomen4 funkcia f(z) = L je elementarna funkcia, ktorej defini¢nym oborom je mnozina
vSetkych realnych &isel okrem nuly, t.j. D(f) =R\ {0}.

4Parna odmocnina f(z) = ¥z (n-parne prirodzené &islo) je elementérna funkcia, ktorej
definiénym oborom je mnoZina v8etkych nezépornych &isel, t.j. D(f) = (0, 00).

5Funkcia logaritmus f(z) = log, = (a € R") je elementarna funkcia, inverzna k exponen-
cidlnej funkcii. Jej definiénym oborom je mnoZina vietkych kladnych &isel, t.j. D(f) = (0, 00).

6Cyklometrické funkcie arcsinz a arccosz st elementarne funkcie, inverzné k funkciam
sinz a cosz. Ich definiénym oborom je mnozina (—1,1).
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5.) Uréte defini¢ny obor funkcie f(z).”

J(a) = log 251

6.) St dané funkcie f(x) a g(z). Najdite zloZené funkcie f(g(x)) a g(f(z)) a
vySetrite ich defini¢ny obor.

fl@)=22+1, g(z) = Vz
f(@) =lz| +3, g(z) = (z - 3)*
fl@) =2, g(z) = vz

7.) Naértnite graf funkcie f(z).

flz) =z + ||
[z
(x
[z
8.) Urcte definiény obor funkcie f(x) a zistite, & je parna alebo nepérna.
[z
(x
(x
(x
f(z) = tge = 2nz
9.) Zistite, ¢i funkcia f(z) je periodicka. Ak ano, najdite jej zakladni periodu.”
f(z) = |sinz]
fla) = e
f(x) = cos (3 x)

7V priklade &.5 vySetrujeme kompoziciu viacerych funkcii s obmedzenym definiénym obo-
rom. Je potrebné obmedzit defini¢ny obor zlozenej funkcie tak, aby kazda zo zucastnenych
funkcii dokazala generovat priradenia.

8Funkcia f(z) je parna, ak pre Vz € D(f) plati f(z) = f(—=z). Geometricky to znamena, Ze
funkcia je osovo symetricka cez os y. Funkcia f(x) je nepéarna, ak pre Vo € D(f) plati f(z) =
—f(—z). Geometricky to znamena, %e funkcia je bodovo symetricka cez zaciatok siradnicovej
ststavy.

9Funkcia f(z) je periodicka, ak 3T € R, také ze pre Vz € D(f) plati: f(z) = f(z + T).
Potom najmensie &islo T s touto vlastnostou nazyvame zakladnou peridodou funkcie.
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10.) Zistite, ¢i funkcia f(z) je prosta. Ak ano, najdite k nej inverzna fun-
kciu. 10

10Funkcia f(x) je prosta, ak akékolvek dva rézne prvky definiéného oboru maju priradené
vzdy rozne funkéné hodnoty. T.j. ak pre Va1, z2 € D(f), z1 # 2 plati: f(z1) # f(z2). Len k
prostej funkcii existuje inverzna funkcia f~1!(z). Plati: D(f) = H(f~') a H(f) = D(f~1).
Definicia inverznej funkcie: f(f~1(z)) = f~1(f(z)) = .



