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Domaca dloha ¢.14 - Aplikacie diferencialneho po-
¢tu
VysSetrovanie priebehu funkcie

VySetrite priebeh funkcie f(x). Pod vySetrenim jej priebehu sa mysli urcit de-
finiény obor D(f), obor hodnot H(f), prieseéniky s osami (tzv. nulové body)!,
vygetrit parnost?, neparnost?, periodicitu?, zistit ¢ je funkcia prosta® a & k nej
existuje inverzna funkcia (ak ano, najst ju). Dalej ur¢it intervaly monoténnosti®,
izolovat lokélne extrémy’, urdit intervaly konvexnosti a konkavnosti®, izolovat
inflexné body ?, najst rovnice asymptot!®. Napokon ¢o najdetailnejsie nakreslit
graf funkcie, reSpektujtc zistené fakty.

3

L f(2) = 5055
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3. fla) =5+ 1+
4. f(z) =2+

6. f(2) = m5—perres

7 f@) =+

I Priese¢nik s osou x ma stradnice [zg,0], kde plati f(zo) = 0. Prieseénik s osou y méa
saradnice [0, yo], kde plati yo = f(0).

2Funkcia je parna ak pre Vo € D(f) plati: f(z) = f(—=).

3Funkcia je neparna ak pre Vx € D(f) plati: f(x) = —f(—z). Pozor, ak funkcia nie je
parna, neznamené to automaticky Ze je neparnal

4Funkcia je periodicka ak existuje také realne ¢islo L # 0, Ze pre Va € D(f) plati: f(z) =
f(x + T). Potom &islo L sa vola peridda funkcie. NajmenSia z peridod sa nazyva zdkladnd
peridda a vSetky ostatné peridédy sua jej celoCiselnymi nédsobkami.

5Funkcia je prosta ak pre Vo1, xa € D(f), také Ze x1 # z2 plati: f(x1) # f(z2).

6Funkcia je na intervale I C D(f) monotoénna ak je len rastuca, alebo len klesajica. Funkcia
je na intervale I rastuca, ak pre Vz € I plati: f’(z) > 0. Naopak, funkcia klesa ak f/(z) < 0.

"Funkcia mé v bode xg € D(f) ostré lokdlne mazimum ak je v jeho lavom okoli rastiica a
v pravom okoli klesajuca. Ostré lokdlne minimum ma ak je v jeho lavom okoli klesajica a v
pravom okoli rastuca. Lokalne extrémy mézu byt dvoch typov.

- V prvom pripade je v bode z¢ prva derivacia definovana a spojita. Vtedy plati f/(zo) = 0,

- v druhom pripade je v bode zg prva derivicia nespojita. Takyto lokalny extrém je
Spicaty.

8Funkcia je na intervale I konvexna, ak pre Vz € I plati: f”/(z) > 0. Konkavna ak f(z) < 0.

9V inflexnom bode xg € D(f) plati f"/(xo) =0

10 Asymptota je priamka, ku ktorej sa funkcia priblizuje v nekoneéne (nekoneéne daleko v
smere osi z, alebo nekonecne vysoko v smere osi y). Asymptota so smernicou je vyjadrena
rovnicou y = kz + q a pre jej koeficienty plati: k = limg 4o f;w) aq=limg+o0 f(x) — k.
Asymptota k funkcii, ktora v bode z = ¢ diverguje do nekoneé¢na je vertikalna a zvykneme ju
nazyvat asymptotou bez smernice. Vystihuje ju rovnica = = c.
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8. f(x)
9. f(z) = %

10. f(z) = ﬁ
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